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A – 1- 2   على الشكل الجبري آتابة العدد( 3 )i−

( )2
2 2( 3 ) 3 2 3i i i  − = − +

       3 2 3 1i= − −

 : وبالتالي فإن

  

( )2
3 2 2 3i i− = −   

دلة لمعا-2 )    حل ا )2 3 3 2 3 2 0z i z i− + + − =

: ة هو  )   هذه المعادلل  المختصرمميزال )2
3 3 4(2 3 2)i iΔ = + − −

             3 6 3 9 8 3 8 2 2 3i i i= + − − + = −  
                                                 2( 3 )i  = −

                                 

  
  : إذن حلاها هما 

1
3 3 3 2

2
i iz i+ − +  = =

2و                         
3 3 3 3

2
i iz i+ + −  = = +

: هي  2{   } مجموعة حلول المعادلة إذن  , 3i i+

B – 1-1   على الشكل المثلثي  و  آتابة - أz2z
 1 2z i =                                :بما أن

2(0 1 ) 2 cos sin
2 2

i iπ π⎛ ⎞= + = +⎜ ⎟
⎝ ⎠

   

1 : فإن 2,
2

z π⎡ ⎤= ⎢ ⎥⎣ ⎦
   

z2   بما أنو 3  : i= +

3 12 2 cos s
2 2 6 6

i i inπ π⎛ ⎞ ⎛ ⎞= + = +⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎜ ⎟ ⎝ ⎠⎝ ⎠
  

2 : فإن 2,
6

z π⎡ ⎤= ⎢ ⎥⎣ ⎦
12 12
1z =   

   

2z:  التحقق من أن -ب

                                      
12

12
1 2,

2
z π⎡ ⎤= ⎢ ⎥⎣ ⎦

   

               12 122 ,12. 2 ,6
2
π π⎡ ⎤ ⎡ ⎤= = ⎣ ⎦⎢ ⎥⎣ ⎦

  

  12 12 122 ,0 2 (cos 0 sin 0) 2i⎡ ⎤= = + =⎣ ⎦

 : بما أن و
12

12
2 2,

6
z π⎡ ⎤= ⎢ ⎥⎣ ⎦

   

12 12 122 ,12, 2 , 2 2 ,0
6
π π⎡ ⎤ ⎡ ⎤ ⎡= = =⎣ ⎦ ⎣⎢ ⎥⎣ ⎦

⎤⎦  

                                               122  =
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 : 12 12
1 2z z=   فإن

3   على الشكل الجبري آتابة -أ-2

2

z
z

3    :                                            بما أن

2

2(1 )
3

z i
z i

+
=

+

( 2 2)( 3 ) 6 2 6 2
3 1( 3 )( 3 )

i i i i
i i

+ − − + +
= =

++ −
  

3   :                             فإن

2

6 2 6 2
4 4

z i
z

+ −
= +

3    على الشكل المثلثي آتابة * 

2

z
z

  : لدينا 

3

2

2 2
3

z i
z i

+
=  

+

2 22 2,2 2 24 ,
2 4 63 2,

6

i

i

π
π π

π

⎛ ⎞ ⎡ ⎤+⎜ ⎟ ⎢ ⎥ ⎡ ⎤⎝ ⎠ ⎣ ⎦= = = −⎢ ⎥⎡ ⎤+ ⎣ ⎦
⎢ ⎥⎣ ⎦

 :

  

3   إذن 

2

1,
12

z
z

π⎡ ⎤= ⎢ ⎥⎣ ⎦

cos     و  استنتاج -ب
12
πsin

12
π

3: لدينا 

2

6 2 61 cos sin
12 12 4 4

z i i
z

π π + −⎛ ⎞= + = +⎜ ⎟
⎝ ⎠

2   

6                                    : إذن  2cos
12 4
π +

=

si   6                            و  2n
12 4
π −

=

   ABC هي مرآز الدائرة المحيطة بالمثلث O لنبين أن -أ-3
  OA = OB = OCسنبين أن 

1:    لدينا  0OA z= −

      1 2z= =  

2و  0z= −OB   

   2 2z= =  

OC   3                                و 0z= −

3 2 1 2. 2 2z i= = + = =  

  OA = OB = OC: إذن 

)( ,OB OC  تحديد-ب 
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 ( ) [ ]3

2

0, arg 2
0

zOB OC
z
−

≡
−

   π

                 [ ]3

2

arg 2z
z

  π≡

)(: إذن  [ ], 2
12

OB OC π   ≡ π

  
  
 


